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Nous proposons ici une nouvelle méthode qui est une extension de [5] aux lois de conservation paramé-
trées ou aléatoires. Alors qu’il est classique de rechercher des solutions faibles aux lois de conservation
hyperboliques, nous nous intéressons aux solutions dites à valeur mesure (mv) introduites par DiPerna
dans [1], qui sont des mesures de Young ν(t,x,ξ) indexées respectivement par le temps, l’espace et les
paramètres. En pratique, une solution mv est une mesure de Dirac δu(t,x,ξ) supportée sur le graphe de
la solution faible u(t, x, ξ).
Le cadre que nous considérons est similaire à celui présenté dans [7, 6], mais notre point de départ est
une formulation faible du problème vis-à-vis du paramètre. Sous l’hypothèse que les données sont po-
lynomiales, cette formulation fournit des contraintes sur les moments de la mesure. Cela nous permet
de considérer le problème comme un problème aux moments généralisé (GMP), un problème d’optimi-
sation en dimension infinie sur des séquences de moments de mesures, où le coût et les contraintes sont
linéaires en les moments des mesures. Des résultats puissants de la géométrie algébrique réelle per-
mettent de reformuler la contrainte selon laquelle une suite est une suite de moments en contraintes
semi-définies implémentables numériquement. Ce problème est ensuite résolu en utilisant la hiérar-
chie de Lasserre (moment sum-of-squares) [3], qui consiste à résoudre une séquence de programmes
semi-définis convexes de taille croissante pour approcher les moments des solutions mv.
Une fois qu’une approximation des moments est obtenue, plusieurs post-traitements sont possibles.
Tout d’abord, nous pouvons obtenir des statistiques sur les variables d’intérêt qui sont des fonctions
des moments de la solution. De plus, le graphe de la solution u(t, x, ξ) peut être récupéré en utilisant
une propriété de localisation du noyau de Christoffel-Darboux de la mesure approchée ν(t,x,ξ), en
suivant la méthodologie proposée dans [4]. En suivant [2], on peut aussi avoir accès à des quantités
d’intérêt plus générales.
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